Lista 6 (poziom podstawowy)

Zad. 1 (1 pkt.) Ile jest wszystkich réznych liczb naturalnych pigciocyfrowych, ktdre w
zapisie dziesigtnym majg wszystkie cyfry rozne?

Zad. 2 (1 pkt.) Funkcja f jest okreslona wzorem f(x)=—log (1/x) dla wszystkich liczb
rzeczywistych dodatnich x. Oblicz warto$¢ funkeji f dla argumentu x = V10.

Zad. 3 (1 pkt.) Rozwigzaniem nierownosci kwadratowej (—3x — 9)(x + 6m) > 0, z
niewiadomg x i parametrem m € R, jest przedziat (—3, 3). ZnajdZ warto$¢ parametru m.

Zad. 4 (3 pkt.) Wykresem funkcji kwadratowej f(x) = ax? + bx + c jest parabola, ktorej
wierzchotek ma wspotrzedne (5, —3). Jeden z punktéw przecigcia paraboli z osig Ox ukiadu
wspolrzednych ma wspotrzedne (4, 0). Zapisz zbidr wszystkich wartosci funkcji f oraz
wyznacz wzoér funkcji kwadratowej f w postaci kanonicznej.

Zad. 5 (1 pkt.) Dana jest funkcja kwadratowa f(x) = ax? + bx + c, gdzie a # 0 oraz ¢ > 0.

Funkcja f nie ma miejsc zerowych. Czy wykres tej funkcji lezy w catosci nad czy pod osig
Ox?

Zad. 6 (1 pkt.) Rozwigz geometrycznie uktad rownan {;} _

Zad. 7 (2 pkt.) Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n liczba 5n% —15n jest podzielna
przez 10.

Zad. 8 (3 pkt.) Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej n liczba n* + 2n®- n? - 2n jest
podzielna przez 12.

Zad. 9 (1pkt.) Dany jest kwadrat ABCD o boku dtugosci 10. Z wierzchotka A zakre$lono
koto o promieniu rownym dlugosci boku kwadratu. Oblicz pole powierzchni czesci wspdlne;]
kota 1 kwadratu.

Zad. 10 (2 pkt.) Przekatne rownolegloboku ABCD maja dtugosci |AC| = 20 oraz |BD| = 16.
Wierzchotki rombu EFGH leza na bokach réwnolegtoboku ABCD. Boki tego rombu sg
rownolegle do przekatnych rownolegtoboku. Oblicz dtugos¢ boku rombu EFGH.

Zad. 11 (2 pkt) Szesciokat foremny ABCDEF ma pole rowne 10V3. Oblicz dhugo$é
odcinka AE oraz pole trojkata ABE.

Zad. 12 (1 pkt.) W trapezie ABCD, o wysokos$ci rownej 12, przekatne AC i BD przecinajg
si¢ w punkcie £ oraz AB||CD. Obwdd trojkata ABE jest rowny 48, natomiast obwdd
trojkata CD E'jest rowny 12. Oblicz wysokos¢ trojkata AB E poprowadzong z punktu E.



Zad. 13 (2 pkt.) ZnajdZ punkty przecigcia okregu o rownaniu
(x+3)°+(y-2)°=15
z osiami uktadu wspotrzednych Oxy.

Zad. 14 (2 pkt.) Wierzcholki podstawy ABCD sze$cianu ABCDEFGH, o krawgdzi dlugosci
12, potaczono odcinkami z punktem P, ktory jest punktem przecigcia przekatnych podstawy
EFGH. Oblicz objetos¢ otrzymanego ostrostupa prawidlowego czworokatnego ABCDP oraz
cosinus kata nachylenia krawedzi bocznej ostrostupa do ptaszczyzny podstawy.

Zad. 15 (1 pkt.) Dany jest szeScian o objetosci V. Oblicz objetos¢ szescianu podobnego,
ktorego krawedz zostata zwigkszona cztery razy.



